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FEUILLE DE TRAVAUX DIRIGÉS N◦ 4

Limites - Règle de l’Hôpital
Enseignant-Formateur : H. El-Otmany A.U. : 2019-2020

Exercice n◦1 Appliquer la règle de l’Hôpital pour calculer les limites suivantes :

lim
x−→1

(
1

ln(x) − x

x− 1

)
; lim

x−→0

(
1
x3 − x

x sin(x)

)
; lim

x−→π

(
(x− π) tan

(
x

2

))
;

lim
x−→+∞

x sin
(1
x

)
; lim

x−→0

(
sin(x)2

1 − cos(x)

)tan(2x)

; lim
x−→0

(2x − 1
x

)
; lim

x−→1

(
x1/(1−x)

)
.

Exercice n◦2 Montrer que :

lim
x−→0

∫ 3x

x

cos(t)
t

dt = ln(3); lim
x−→1

∫ x2

x

1
ln(t) dt = ln(2).

Exercice n◦3 Calculer les limites suivantes :

lim
x−→0

(
1

x2(1 + x2) − cos(x)
x2

)
; lim
x−→0

(
x cos(x) − sin(x)
x ln(1 + x2)

)
; lim
x−→0

(
x2 sin(x)
x− sin(x)

)
; lim
x−→+∞

(
x− x2 ln(1 + 1

x
)
)
.

Exercice n◦4 Démontrer les résultats suivantes.

lim
x−→0

1 − cos2(x)
x2 = 1; lim

x−→0

1 − cos(x)
x2 = 1

2; lim
x−→0

tan(x)
x

= 1; lim
x−→0

tan(x)(1 − cos(x))
sin3(x) = 1

2

lim
x−→0

ex
2 − 1

1 − cos(x) = −2; lim
x−→0

ln(1 − 2x)
sin(3x) = −2

3; lim
x−→0

ln(1 − 2x)
sin(3x) = −2

3; lim
x−→0

ex
2 − 1

1 − cos(x) = −2


