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Soient Z et z deux nombres complexes sous forme exponentielle tels que Z = Re' et z = rei®
Probleme : 11 s’agit de trouver z € C tel que 2" = Z; ¢’est-a-dire résoudre I’équation complexe 2" = Z
d’inconnue z € C. On trouve alors :

n ina 6 rt = R ro= Rl/n
2" =7 < 1r"e"" = Re <:>{na = 02r] <:>{a = o[z
d’ot les solutions suivantes : Vk € {0,1,--- ,n — 1}, 2z, = RY/neiG 55,

Exercice n°1  Calculer les racines carrées des nombres ci-dessous :

1 .
Z\/§+i; 2z =1+41; 23:—+L‘ 2 =34+4; z5=8-—061; z5=7-—24

V2 V2

V2

6
Exercice n°2  Calculer le module et I’argument de v = - Tt etv = 1 — 7. En déduire le module

u
et 'argument de w = —.

v
Exercice n°3  Mettre sous la forme algébrique a + ib, (a,b) € R? les nombres complexes suivants :
4+ 8i 1+14\2
p—t b p—
o 150 & g2_2'i> 3 — 2i
+ 22 + 22 — 21
= d =
© %=5"5 Dz =55 Jlrz+2z
() z6 =

(e) 25 = 2—|—\/§Z

Exercice n°4  Mettre sous la forme trigonométrique les nombres complexes suivants, ainsi que leur

(1 —26)(3 + +/2i)

conjugués :
(@) 21 =3+ 2 (b)zzzlz%
(€) zs=1—1iV3 (d)zy = =i
(e) z5 = —2 () zs =1 +1iV/3i

Exercice n°5

1
1. Calculer les racines carrées de ! En déduire les valeurs de cos (g) et sin <g>

ﬁ V2
2. Calculer les valeurs de <7T) et (W>
) u valeu cos 19 sin 19

Exercice n°6 Calculer lasomme S,, =1+ 24+ 22+ --- + 2™

Exercice n°7 Résoudre les équations complexes suivantes :
(@) 2% =V3+i (bt =1+



L
© 25 =11+2i ()b =+

V2 V2

(e) 2 =2—2i (H)2° =V2+iv2
Exercice n°8  Factoriser dans C les polyndmes suivants :
(@) P(z) =22 -3 —i (b) P(z)=2%—-3—4i
(c) P(z)=2*+1 (d) P(z)=2°—1
() 2 =2-2i (0 2> =V2+iv2
Exercice n°9  Déterminer I’ensemble des nombres complexes z tels que :
2
L2 =1
z—3
z— 2 V3
2. | — | = —
z—3 2
3. |2 3| _ V2
Clz—5 2

Exercice n°10  Résoudre dans C chacune des équations suivantes :
1. 322 —52+8=0
2. 22-2243=0
3. 224+324+1=0

Exercice n°11  On considere un réel o. Développer (2% +az +4)(2% — az+4). En déduire les solutions
complexes de 1’équation z* + 16 = 0.

Exercice n°12  On considere dans C I’équation (E) : 2° — (1 — )2 + (1 — i)z + i = 0.
1. Montrer que (F) posséde une unique solution imaginaire pure.

2. Résoudre dans C 1’équation (E).



